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e Minule sme skiimali nejaké nové formdlne systémy o zistovali sme, & st korektné a tplné.
Zistili sme, Ze existuji vSetky mozné kombindacie. Rozhodla som sa k tomu este trochu vratit
a ukdzat ako to vyzerd graficky. Legenda:

@ - dokdzatelné
@ - tautolégie

Potom vzfahy medzi tymito mnozinami vyzeraju takto:
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e Potom sme sa pozreli na sporny systém. Sporny systém je definovany tak, ze si v niom
dokdzatelné vietky formuly. Graficky to vyzerd takto:
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Stvorec na obrazku znézoriuje vietky formuly. Z toho vyplyva, ze ak je systém sporny, potom
urc¢ite nie je korektny (vSetky formuly nie st tautoldgie), ale je tplny.

e Dalsi pojem, ktory sa objavil na prednaske bol pojem spornd tedria. Tedria je spornd, ak sa z
nej d4 dokazat lubovolns formula. D4 sa ukézat, Ze sporné teéria nema model. V skutoénosti
plati este nieco viac: Teoria je spornd <= nemd model.

Co je este zaujimavejsie, d4 sa ukézat aj to, ze toto tvrdenie je ekvivalentné so silnou formou
vety o uplnosti. Konkrétne:

- (TFe=TkE ¢) < (T madmodel = T je bezosporna) alebo tiez (T je spornd = T
nemd model).
Doékaz. =: T jespornd = T+F o, TH - =Tk ¢,T = —p = T nemd model.
<: Tk p=TU{-p} je spornd = T U {—p} nemd model = v kazdom modeli T" musi
byt formula ¢ pravdivd, ¢ize T = .

- (TEe=TF p) < (T je bezospornid = T ma model) alebo tiez (T nemd model
= T je spornd).
Dokaz. =: T nemd model = T = p, T E-~9=TF ¢,TF -9 =T je sporni.
< Tk ¢ =TU{-¢} nemd model = T U {—p} je spornd = T I .



Rozmyslite si, preco platia vsetky implikacie v dokazoch.

e Potom sme sa pozreli na to, ¢o sa v skuto¢nosti deje vo vnutri dokazu vety o tiplnosti. Zistili
sme, Ze sa v skutoénosti generuje pre kazdi formulu jej dokaz (velmi dlhy). Viac najdete v
poznamkach od Kuka, ktoré by mali byt na stranke niekde blizko tychto pozndmok.



