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e Jazyk predikdtovej logiky sa sklada z

— premennych z1, 22,23, 2,9, 2, . ..

— funkénych symbolov (maji drnost) f,g,h, ...

— predikdtovych symbolov (maji érnost) P,Q, R, ...
— logickych spojok —, <+, A, V,

kvantifikatorov V, 3

— pomocnych symbolov [,], (,)
e Term je nieéo ¢o mé predstavovat postuponost operacii. Formalne

(1) Premennd je term.
(2) Ak f je n-drny funkény symbol a t1,ts, ..., t, sd termy, potom f(t1,¢s,...,t,) je term.

(3) Kazdy term vznikne pouzitim kone¢ného poctu (1) a (2)
e Formula je niec¢o ¢o predstavuje celé tvrdenie. Formélne

(1) Ak P je n-drny predikdtovy symbol a t,ta,...,t, s termy, potom P(t1,t2,...,t,) je
formula. Hovorime jej aj atomicka formula.

(2) Ak A a B st formuly, potom (A — B), (A < B),(AA B),(AV B),—A st formuly.
(3) Ak A je formula a z je premennd, potom aj (Vz)A a (3z)A si formuly.
(4) Kazd4 formula vznikne pouzitim kone¢ného poctu (1), (2) a (3).
e Podformula A’ formuly A je formula, ktord je ”podretazcom” formuly A.
e Uloha: V nasom jazyku su tieto znaky:
— funkéné symboly: S, +,0
— predikatové symboly: P, =
— premenné: z,y

Uréte, ¢ st nasledujice refazce formuly, termy, alebo ani jedno.

a) S(x) =0 e) S(P(x))

b) P(5(0), P(z)) £) BFz)((P(0) A (Vy)P(z +y)) = ~(z =y))
) Sz +y) g) S(5(5(0))

d) (Va)(P(z) = P(5(x))) h) (S(0) + S5(2)) + (S(2) + 5(5(y)))

o Riesenie:
— formuly: a), d), f)
— termy: ¢), g), h)

— ani jedno: b) (lebo do predikdtového symbolu mdzeme dévat iba termy), e) (lebo do
funkéného symbolu idd tiez len termy a nie predikdtové symboly)

e Uloha: N4jdite vsetky atomické podformuly formuly f) a popiste, ako bola formula vysta-
vana.

e Riesenie: Atomické formuly st P(0), P(x +y) a (z = y). Formula vznikla nasledovne:



P(0) (1)

Pz +y) (1)

(x=1y) (1)

-(r=1y) (2)

(Vy)P(z +y) (3)

P(0) A (Yy)P(x +y) (2)

(P(0) A (Yy)P(z +y)) = —(z = y) (2)
(3z)((P(0) A (Yy)P(x +y)) = ~(z =y)) (3)

e Pozndmka: V rieseni si vymenované vsetky podformuly formuly f).

e Dalsiu ¢ast cviGenia sme sa venovali sémantike. Pokusali sme sa néjst teériu, ktorej jediny
model budid prirodzené ¢isla s nulou a funkciou nasledovnika. Viac najdete v Kukovych
poznamkach, ktoré st niekde blizko tychto poznamok.



