1. V tejto tlohe sa budeme hraf s novym systémom vyrokovej logiky € (podla Churcha) s logickymi spojkami
{—=.,f}, (t.j. jazyk neobsahuje negdciu, ale obsahuje novy symbol §). V systéme € médme MP a axiémy

(Al) ¢ = (¥ = @)
(A2) [p = (v = )] = [(p = %) = (¢ = X)]
C) ((p=H) = —e

Standardne interpretujeme f ako logickti konstantu ,false“ (0) a pri takejto interpretacii st vietky axiémy
tautolégie. Rozmyslite si, ze (¢ — f) sa d4 interpretovat ako ,—¢“ a ze v € plati metaveta o dedukcii.

V systéme € formélne dokazte vety f — p a (p — f) — (p — ¢q). Dokézte metavetu o dokaze sporom: Ak
T,p—flef, tak T ¢ p.

Fixujme mnozinu prvotnych formil a oznacme F., jazyk vSetkych formil zloZenych z {—,—} a Fj jazyk
vSetkych formil zlozenych z {—,f}. Definujme zobrazenie o z F. do Fj nasledovne: o(p) = p, o(—p) =
(p—=f)aoc(p =) =0(p) = o(¥). Jednoducho vsetky podformule tvaru = nahradime ¢ — f. Napriklad
axiomu A3 systému £ z prednasky by sme prelozili takto: 0(A3) = o[(—¢) = —p) = (¢ = V)] =[(¢¥ = f) —
(¢ — )] = (p — ) = A3’. Dokézte vetu A3’ v € a zdovodnite, ze F¢ p = ¢ o(p). [6b]

2. Uvazujme systém £ z prednasky a pridajme mu symbol & (xor, ,bud, alebo“), ktory Standardne interpre-
tujeme v(p @ q) = 1 ak v(p) # v(q), teda bud je pravda p alebo ¢. Systém £ nevie dokazat ziadnu tautolégiu
obsahujucu @. Pridajte do £ nové axiémy (fubovolné, najviac 5) a dokdzte, Ze vas systém je Gplny.  [4b]

3. Majme mnozZinu muzov a zien. Kazdy muz mé koneény zoznam Zien, utriedeny podla preferencie. Podobne,
kazd4 Zena md konecny zoznam muZov, utriedeny podla preferencie. Poparujme teraz niektorych muzov s
niektorymi Zenami. Budeme hovorit, 7ze takéto parovanie je stabilné, ak neexistuje dvojica (M, Z) taka, ze
M ani Z nie st s nikym spéarovani, ale mohli by byt (M mé Z na zozname a Z ma M na zozname) a
neexistuje dvojica (M, Z) taka, ze M tvori par s # a Z tvori par s m, a pritom M preferuje Z pred # a
Z preferuje M pred m. Pre koneénii mnozinu muzov a zien vzdy existuje stabilné parovanie. Dokézte, Ze
stabilné parovanie existuje vzdy aj pre nekoneéné mnoziny muzov a zien. [5b]
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