UVOD DO MATEMATICKEJ LOGIKY — DOMACA ULOHA #1

C-systém:

. abeceda: ¥ = {-,C,#}
. jazyk: slovd tvaru: Cx#y - x,y st refazce pomléiek (mozu byt aj prazdne)
. axioma: C-#

. odvodzovacie pravidla:

Caxt#ty Cx#y
1) Cxa#y- (2) Cxx-#y-

x a y su retazce polméiek (mdzu byt prazdne).

Intepretacia Z:

Znak C je unarny funkény symbol, ktory ako argument zoberie vSetky pomlcky za nim az po
znak #.

Znak # je binarny predikat, ktory ako prvy argument zoberie vietko, ¢o je nalavo od neho a
ako druhy, vsetko, ¢o je napravo od neho.

Postupnost pomléiek interpretujeme ako é&islo, ktoré je rovnaké, ako pocet pomléiek. T.j.
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Funkény symbol C budeme interpretovat ako funkciu ”doln4 cel4 ¢ast s logaritmu pri zaklade
dva”. T.j. Z(C) = [loga]

Retazce tvaru C_-. . .- interpretujeme ako
——

o) =Z(O)(Z(z- .2)) = llogak]
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Predikatovy symbol # interpretujeme ako predikdt "rovna sa”. Aby sa nam neplietlo oznacenie,
budeme predikét “rovna sa” oznatovat =z T.j. Z(#) = =7

Formuly C_-...-# —-...- budeme interpretovat ako
—— TN
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Zadanie:

Dokazete, ze plati metaveta o tiplnosti:

Metaveta 1.1 (O tdplnosti) Formula v C-systéme je dokdzatelnd prdve vtedy, ked je pravdivd
pri interpretdcii Z, definovanej vyssie. Inak zapisané:

Fo <<= TkEy



Implikéciu z lava doprava dokazujte matematickou indukciou vzhladom na dizku dokazu. Opacnu
implikaciu dokazete tak, ze ku kazdej pravdivej formule pri interpretacii Z nédjdete jej dokaz v
C-systéme.

Obe ¢asti dokazu chcem vidiet o najpreciznejsie spisane.

Za tito tlohu mozete zistat 1 bod.



