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Uloha 1. Dokéite, 7e ak T a R su kostry n-vrcholového grafu G, tak existuje postupnost kostier,
T="TyT1,Ts,...,Tx = R,
kde kostry T; a T;1; maja n — 2 spolo¢nych hran, pre s =0,1,...,k — 1.
Riesenie. Postupnost kostier vyrobime nasledovnym postupom:
e Zvolme T = Tj.
e Ak T; = R, tak skonéime.

e Ak T; # R, tak existuje hrana e = (u,v), ktora patri do kostry R ale nepatri do kostry T;.
Nech P je cestra spajajica vrcholy w a v v kostre T;. Cesta P a hrana e tvoria kruznicu grafu
G. Z toho vyplyva, Ze na tejto kruZnici existuje hrana e, ktora nepatri do kostry R. Novu
kostru T;,1 vytvorime tak, ze ku kostre T; priddme hranu e a odstranime hranu ¢’.

Ak T; bola kostra, potom sme v nej pridanim hrany e vytvorili kuznicu. Tuto kruznicu sme
nasledne odstranili odstranenim hrany e’. Hrana € nemohla byt most, kedZe leZala na kruZnici.
Preto vysledny graf T;,4 je tieZ kostrou grafu G. Kostry T; aT;.1 sa liSia len v hranéch e a ¢/, preto
maja presne n — 2 spoloénych hran. Zaroven kostra T;11 méa viac spoloénych hran s kostrou R
ako kostra T;. Preto takyto proces vytvarania postupnosti kostier musi vZdy skoncit. Kazda kostra
kone¢ného grafu ma totiz len koneény pocet hran. Nami definovana postupnost kostier preto spliia
podmienky zo zadania. O



