
Formálne jazyky a automaty (1)
Zimný semester 2025/26

Riešenie druhej prémiovej domácej úlohy
Peter Kostolányi

27. novembra 2025

Úloha 1. Zistite, či je každý regulárny jazyk akceptovaný nejakým deterministickým konečným
automatom s práve jedným akceptačným stavom. Svoje tvrdenie dokážte.

Riešenie. Uvažujme konečný jazyk L = {ε, a} – evidentne L ∈ R. Dokážeme, že neexistuje žiaden
deterministický konečný automat s práve jedným akceptačným stavom akceptujúci L.

Sporom: nech A = (K,Σ, δ, q0, F ) je deterministický konečný automat taký, že |F | = 1 a súčasne
L(A) = L. V takom prípade nutne a ∈ Σ. Keďže ε ∈ L, je q0 ∈ F . Keby ďalej bolo δ(q0, a) = q0,
automat A by dočítal všetky slová an pre n ∈ N v akceptačnom stave q0, z čoho by sme dostali
a∗ ⊆ L(A), a teda by nemohlo byť L(A) = L. Preto δ(q0, a) = q1 pre nejaký stav q1 ∈ K − {q0}.
Avšak aj stav q1 musí byť akceptačný, pretože ide o (jediný) stav, v ktorom automat A dočíta slovo
a ∈ L: spor s predpokladom |F | = 1.
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