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Zimny semester 2025/26

Prva sada domacich uloh

. Dokazte alebo vyvratte: pre kazdé k € N existuje mocninovy rad Y 7 ¢, 2" so stredom v bode 0
a s polomerom konvergencie 1, ktory diverguje v prdve k réznych bodoch kruzmice |z| = 1
(a vo zvysnych bodoch tejto kruznice konverguje). (Uloha 3.2 zo skript.)

. Dokazte, Ze na kompaktnej mnozine postupnost funkcii konverguje rovnomerne prave vtedy,
ked konverguje lokalne rovnomerne. (Uloha 7.1 zo skript.)

. Dokazte, ze vo vete 7.1.8 v skuto¢nosti mozno predpoklad rovnomernej konvergencie nahradit
slabsim predpokladom lokalne rovnomernej konvergencie. (Uloha 7.2 zo skript.)

. Dokazte alebo vyvratte: ak f: D(0,1) — C je holomorfna na D(0,1), pricom +1 a +i st
hromadnymi bodmi Z(f), je funkcia f na D(0, 1) nutne konstantne nulové. (Uloha 8.2 zo skript.)

. Nech f: C — C je cela funkcia. Dokazte, ze ak f(z) € R pre vSetky z € C také, ze |z| = 1, je
funkcia f nutne konstantné. (Uloha 8.3 zo skript.)

. Nech f: C — C je cela funkcia. Dokazte, ze ak lim,_, f)

(Uloha 8.4 zo skript.)

= 0, je funkcia f nutne konstantna.

. Nech f je funkcia meromorfna na C, ktora je na prstencovom okoli D’(0,1) dana Laurentovym
rozvojom s koneénym poc¢tom ¢lenov: pre vietky z € D'(0,1) je teda

M
f(z)= Z anz",

kde m,M € Zapren=m,...,M je a, € C. Najdite vietky mozné pocty polov funkcie f v C.
(Uloha 9.12 zo skript.)



