Priprava na druhu pisomku.

1. Zistite, Ci sU nasledujlce relacie reflexivne, tranzitivne a symetrické. Svoje tvrdenia
dokazte. Ak je relécia relaciou ekvivalencie, najdite triedy rozkladu podla tejto relacie.
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2. Nech P, @, a R su relacie nad mnozinou N. Rozhodnite o platnosti nasledujucich
tvrdeni. R™ oznacuje tranzitivny uzaver a R* oznacuje reflexivno-tranzitivny uzaver.
e Ak P a () su symetrické relacie, tak aj P o () je symetricka relacia.
e Ak P a () su tranzitivne relacie, tak aj P o Q) je tranzitivna relacia.
e Ak P, @ a R su symetrické relacie, tak aj P N (Q U R) je symetricka relacia.

e Ak P je symetricka relacia a () je tranzitivna relacia, tak aj P N @ je tranzitivna
relacia.

e Ak P a (@ su reflexivne a tranzivivne relécie, tak Po Q o Q! o P~! je symetricka
relacia.

e AK P a (@) su symetrické relacie, tak aj P o () je symetricka relécia.

e Ak P a ) su symetrické relacie, tak (P U Q)™ je relacia ekvivalencie.
e Ak P a () su symetrické relacie, tak P* U Q* je relacia ekvivalencie.
e Ak P je tranzitivne relacie, tak 7 U P U P! je relacia ekvivalencie.

3. Dokazte nasledujuce tvrdenia.

e Akay =1laa,=a, 1+ a, 2+a,3+---+a +1, potom a, = 2".
o Ak a1 =2,a0 =3, ap = Qp_1 + 20,,_2, potom A, = 5/3 conl + 1/3 . (_1)n



