V zadaniach pouzivam znacky ako v TeXu

\cup = zjednotenie

\cap = prienik

\bigcap \bigcup — vel'ky prienik a zjednotenie (ako v sumovej notacii)
\subseteq = podmnozina

\circ = skladanie relacii (koliesko)

\times = karteziansky stcin

\Z celé ¢isla

\R realne cisla

Cvicenie 7
1. Nech D a E stirelacie z A do B. Dokézte, Ze (D\cap E)A{-1}= DA{-1} \cap E A{-1}.
2. T\subseteq M/2; dokazte, Ze ak je T reflexivna a tranzitivna, tak T \circ T = T; plati aj obratené tvrdenie?
3. Nech D je relacia na X
a) Dokazte, Ze D \cup DA {-1} je najmensSia symetricka relacia na X obsahujtica D, t.j. ak T je symetricka relacia na
X obsahujuica D, tak D \cup DA {-1} \subseteq T.
b) Dokazte, Ze D \cap D/ {-1} je najvacSia symetricka relacia na X obsiahnuta v D.
4. Nech D je relacia ekvivalencie na mnoZine A. Je DA{-1} tieZ relacia
ekvivalencie na A?
5. Nech D\subseteq A\times B a E\subseteq B\times C. Dokazte, Ze (E \circ D)\ {-1}=DA{-1} \circ EA{-1}.

Cvicenie 8 (Ciastocne asi aj cvicenie 9)
1.Necha_1=5,a_2=13,a_{n+2} =5a_{n+1} — 6a_n, dokazte, Zea_n =2n + 3n
2.V turnaji je n timov. Kazda dvojica timov {A,B} odohra jeden zapas, ktor sa skonci bud’ vit'azstvom timu A alebo B.
Dokazte, Ze timy mozno zoradit’ do postupnost T_1, T_2, ..., T_n tak, Ze pre kazdé 1<=k<n tim k vyhral
nad timom k+1
3. Nech W je neprazdny systém reldcii ekvivalencie na X. DokaZte, Ze aj \bigcap_{R \in W} R je relacia ekvivalencie
na mnoZine X.
4. N4jdite Rozklad indukovany relaciou ekvivalencie: zvySkové triedy ako rozklad \Z
5. najdite triedy rozkladu indukovaného relaciou R\subseteq \Z/2, xRy \iff [x|=|y|
6. najdite triedy rozkladu indukovaného relaciou S\subseteq \RA2 \times \RA2, xSy \iff |x|=|y|,
kde [x| oznacuje dizku vektora x.
7. Ozna¢me T=\{ (x,y) \in \R\times\R; x-y \in \mathbb{Z }\} a U=\{ (x,y) \in \R\times \R; x-y \in \mathbb{Q}\}.
Dokazte, Ze T aj U st relacie ekvivalencie na \mathbb{R}. OpiSte rozklady mnoZiny \R indukované tymito relaciami.
8. Nech E je relacia ekvivalencie na mnoZine X a T je reldcia ekvivalencie na mnoZine Y.
Nech P \subseteq (X \times Y)\times (X \times Y) je relacia definovana vztahom: ((x_1, y_1), (x_2, y_2)) \in P \iff
(x_1,x_2)\in E\land (y_1, y_2) \in T. Dokazte, Ze P je relacia ekvivalencie na mnozine X \times Y.
9. Kolko je vSetkych relacii ekvivalencie na Stvorprvkovej mnozine? Kol'ko je ich na pat'prvkovej mnoZzine?
(Néavod: najdite vSetky rozklady mnoziny.)
10. Nech D je relacia na mnozine A. Definujte DA*, Ukazte, Ze DA* je najmensia (vzhl'adom na inkltiziu)
reflexivno-tranzitivna relacia na A obsahujica D.
11. Oznacme \cal M mnoZinu vSetkych uzavretych intervalov \langle a, b\rangle, kde a,b \in \R.
Definujme na mnoZine \cal M reldciu R takto: (I, J)\in R, ak \sin(I)=\sin(J). Dokazte, Ze R je relacia ekvivalencie.



