Cvicenie 3: dokazy

Priamy dokaz

Uloha 1. Mame realne ¢isla a, b, ¢ také, ze cisla
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b+c’ c+a’ a+b

tvoria aritmetickd postupnost. Dokézte, ze aj ¢isla a2, b%, ¢? tvoria aritmetickd postupnost.
Uloha 2. Dokazte, ze nasledovné tvrdenia si tautolégie

a) (A= B)A(CVD)A((RAANC) = E)] = [-B — (EV D)]

b) (A— B)A(-BVC)] = [((C = D)ANA) — D]

Uloha 3. Zistite, ¢i nasledovné vyroky s tautolégie. Ak d4no, dokézte ich platnost. Ak nie, najdite kontrapriklad.
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Uloha 4. Dokéite, ze ak existuje nekoneéne vela palindromickych prvoéisel (&ftaji sa rovnako spredu aj od-
zadu), tak existuje aj nekonecne vela palindromickych prvoéisel, ktoré majii neparny pocet cifier.

Doékaz sporom

Uloha 5. Dokézte, ze prvocisel je nekoneéne vela.

Uloha 6. Dokézte, ze v/2 je iraciondlne ¢&islo.

Mix
Uloha 7. Dokazte, ze ak a, b st racionalne ¢&isla, tak aj a - b je raciondlne &islo.

Uloha 8. Dokéite, Ze ak stéin dvoch redlnych &sel x a y je iraciondlne é&islo, musi byt aspoii jedno z &sel x a
y iraciondlne.

Uloha 9. Dokéite, 7e ak /a + v/b € Q pre nejaké raciondlne &fsla a, b, tak aj /a € Q, aj vb € Q.
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Uloha 10. Nech a, b su kladné celé ¢isla opacénej parity. Dokazte, ze ak nemozno kratit zlomok 7 tak nemozno

kratif ani zlomok ﬂ.
a+b

Uloha 11. Dokéite, 7e log, 3 je iracionalne ¢islo.

Uloha 12. Dokéite, 7e ak z, y st celé &fsla pre ktoré plati 31 | 6z + 11y, potom aj 31 | z + y.



Uloha 13. Nech a, b, c sd redlne ¢isla, pre ktoré plati a + b+ ¢ = 0. Dokézte, ze
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Uloha 14. Dokéite, Ze neexistuje mnohoélen f (x) s celociselnymi koeficientmi, pre ktory by platilo f(7) =11
a f(11) = 13.

Uloha 15. Dokézte, ze ak e (eulerova konStanta) nie je rieSenfm polynomidlnej rovnice s celoéfselnymi koefi-
cientmi, tak ani 2e nie je.

Uloha 16. Je &islo v/2 + /3 racionalne?



