1. sada domacich uloh
Termin odovzdania: pondelok 3. 11. 2025, 23:59

Pravidla pre domadce 1lohy nédjdete na http://www.dcs.fmph.uniba.sk/~rajnik/udds/ulohy.html.

Uloha 1. (1,5 boda) Rozhodnite, & zlozeny vyrok
[(aAN=b)V(cA(d=¢€))]=[cV((bV—-e)Aa)V(aAe)

je tautologia. VaSe tvrdenie dokazte.

Uloha 2. (2 body) Nech A je podmnozina prirodzenych ¢isel. Supermnozinou mnoziny A nazveme mnozinu
vietkych nadmnozin mnoziny A v univerze prirodzenych ¢isel. Budeme ju oznacovat S(A). Teda

S(A)={XePN)|AC X}
Zistite, ¢i pre lubovolné mnoziny A, B plati:
a) S(AUB) = 8(A) US(B),
b) S(AUB) = S(A)NS(B).

Vage tvrdenia dokdzte. Pre ziskanie plného po¢tu bodov nesmiete bez dokazu vyuzit tvrdenia o mnoZzindch,
v8etky vyuzité tvrdenia dokédzte z definicii.

Uloha 3. (1,5 boda) Pre celé ¢islo n > 1 uvazujeme rovnostranny trojuholnik so stranou dIZky 2™ ktory
je rozdeleny na sief rovnostrannych trojuholnikov so stranou dfiky 1, ktoré skratene volame jednotkové
trojuholniky. Jeden rohovy jednotkovy trojuholnik je zafarbeny nacierno. Na obrazku je znazornena takato
sief pre n = 2. K dispozicii mame dlazdice tvaru rovnoramenného lichobeznika tvorené tromi jednotkovymi
trojuholnikmi (ako na obrézku vpravo). Dokézte, zZe celi tiito stvoréekovii siet vieme pokryt dlazdicami tak,
aby ¢ierne policko ostalo ako jediné nepokryté. (Dlazdice mozeme aj otacat, ale nie prekryvat a ani nemozu
vytféat mimo velky trojuholnik.)

Bonus. (0,5 boda) Je pravda, 7e takito trojuholnikovii sief mozno vydlazdif ak lIubovolny jednotkovy
trojuholnik (teda nie nutne rohovy) moze byt zafarbeny nacierno? Vase tvrdenie dokdzte.

Nebodovand otdzka na zamyslenie. Ako by ste napisali program, ktory by nacital zo vstupu n a vykreslil by
vydlaZdenie podla zadania?
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