2. sada domacich uloh
Termin odovzdania: nedela 21. 12. 2025, 23:59

Uloha 1. (2 body) Nech R je relécia na mnozine P(N) taks, ze pre kazdé A, B € P(N) plati
ARB & 3keZ: (VacA:FbeBib=a+k)A(VbeB:Jac A:b=a+k).

Dokézte, ze R je reldciou ekvivalencie na mnozine P(N) a opiste rozklad, ktory indukuje.

Pozndmka. Pokial je uloha pre Vas velmi abstraktnd, 1 bod viete ziskat, ak ju vyriesite pre pripad, ked
reldciu R budete miesto mnoziny P(N) uvazovat definovani na mnozine P({0,1,2,3,4}). Uzndme Vam
aj rieSenia zalozené na overovani vSetkych moznosti, ak ho dostatoéne zaznamenate. Ak pritom pouzijete
pocitacové programy, tak ich pripojte k odovzddvanému PDF suboru do MS Teams.

Uloha 2. (2 body) Na mnozine N = {0,1,2, ..., } definujeme reldciu C tak, Ze pre lubovolné a,b € N plati
aC b Ik eN: b —a® =9%k.

Dokazte, ze C je relaciou usporiadania na mnozine N a urcte vSetky jej minimdlne, najmensie, maximéalne
a najvicsie prvky. Spravnost vasich vysledkov dokazte.

Uloha 3. (1,5 boda) Nech M je mnozina vSetkych nekoneénych bindrnych postupnosti (teda kazdy ¢len je
0 alebo 1), ktoré neobsahuju tri jednotky vedla seba a zdroven neobsahuji dve nuly vedla seba. Rozhodnite
a nasledne dokdzte, ¢ je mnozina M spoécitatelnd.

Uloha 4. (BONUS, 2 body) Zobrazenie f: P(N) — P(N) nazveme vzdjomne disjunktné pokial pre lubovolné
dve rozne mnoziny A, B € P(N) plati f(A) N f(B) = (. Uréte mohutnost mnoziny vsetkych vzdjomne
disjunktnych zobrazeni P(N) — P(N).



