
Cvičenie 11 a 12: mohutnosti
Úloha 1. Rozhodnite, či nasledovné množiny sú spoč́ıtatel’né. Je ich mohutnost’ rovná mohutnosti N alebo R?

a) Q

b) množina konečných podmnož́ın prirodzených č́ısel

c) P(N)

d) množina konečných postuponost́ı prirodzených č́ısel (N∗)

e) množina nekonečných postupnost́ı prirodzených č́ısel (NN)

f) množina algebraických č́ısel, teda takých č́ısel, ktoré sú koreňmi nejakého mnohočlena s celoč́ıselnými
koeficientmi (napr. 4/17,

√
2, i)

g) l’ubovol’ná množina disjunktných otvorených intervalov

h) množina gúl’ v priestore

i) množina všetkých injekcíı N→ N

j) množina všetkých surjekcíı N→ N

k) množina všetkých bijekcíı N→ N

l) množina všetkých involúcíı N→ N (involúcia je také zobrazenie f , pre ktoré plat́ı f ◦ f = id).

Úloha 2. Dokážte, že množina je nekonečná vtedy a len vtedy, ked’ je ekvivalentná niektorej svojej vlastnej
podmnožine.

Úloha 3. Porovnajte mohutnosti nasledovných množ́ın:

a) C a R

b) R a RR (množina funkcíı f : R→ R)

Úloha 4. Dokážte, že kardinálnych č́ısel je nekonečne vel’a
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