Toto je komentér k jednému rieSeniu symetrie v tlohe 2b) z cvi¢eni 1INF1, ktoré sme nemali ¢as dotiahnut.

Uloha 2b) Je nasledovna relacia symetricka
S={(r,s) €ZXZ; |[r+s|=1|3+r—s|}?
Mame zistit, ¢i pre kazdé r, s € Z plati
rSs = sSr,

¢o je ekvivalentné tomu, ze
r+sl=83+r—s|=|s+r|=|3+s—r|.

Lavé strany rovnost sa rovnaji: |r + s| = |s + r|. Preto sa pozrieme, kedy sa rovnaji pravé strany, teda, kedy

plati:

B4+r—s|=13+s—r]|.

i) 34+ r —s a3+ s—r maji rovnaké znamienka: ii) 3+7—s a3+ s—r maja rozne znamienka:
B+r—s=1[3+s—r7 B+r—s|=[3+s—r7]
3J+r—s=3+s—r1r 3+r—s=-3—-s+r

2r =2s 3 = —3 — nikdy neplati
r=s

Teda |34 7 —s| = [3+ s — 7| len ak r = 5. Cize ak 7 # s, tak |3+ 7 — s| # |3+ s — r|. Tym padom pre r # s
mame, ze ak plati |[r +s| = |3 4+ r — s|, tak |s + 7| # |3 + s — r|. Teraz sa skuste zamysliet, ¢o ndm to vravi o
symetrickosti relacie S.

Zial', nehovorf nam to ni¢. Iba to, Ze tymto sposobom sa nam nepodarilo dokazat, Ze S je symetrické relacia.
Ak chceme ukézat, ze S nie je symetricka, tak potrebujeme néjst r, s, pre ktoré plati

r+s|=83+r—s|Als+r|#[3+s—r|
No my sme len ukazali existenciu r a s takych, pre ktoré plati
r+sl=83+r—s|=|s+r|#|3+s—r|.

Ak mame na lavej strane nepravdu, tak nam to ni¢ nevravi (lebo z nepravdy vyplyva ¢okol'vek). Na dokonéenie
protiprikladu potrebujeme najst také r, s, pre ktoré plati |r+ s| = |3+ r — s| — potom nam dokazana implikacia
zarudi, ze pre tieto r, s plati [s + 7| # [3+ s —r|.

Preto pri vyvracani vlastnosti je najistejsie uvadzat protipriklad. Spravnym postupom by teda bolo na zaklade
naSich zisteni najst protipriklad. Teda zvolili by sme si r # s a zistili by sme, Ze stale nemame protipriklad.
Tak by sme si v&imli, Ze je problém vobec najst r, s, pre ktoré plati rSs a to by nés vedelo priviest k tomu, Ze
vlastne S = ().



