Sada domacich tiloh z UKTG é¢. 1
Termin: pondelok 15. 3. 2021, 23:59

Uloha 1. (1 + 2 = 8 body) Figurka miniveZa ohrozuje policka, ktoré sa nachddzaji v rovnakom riadku alebo
stlpci ako ona sama a zdroven si od nej vzdialené najviac tri policka (pozri obrdzok). Kolko najviac minivezi
mozno umiestnit na Sachovnicu rozmerov

a) 8 x 8,
b) 9x9

tak, aby sa ziadne dve miniveze navzajom neohrozovali.
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Uloha 2. (1 + 1 + 1 = 3 body) Uréte, kolko existuje

a) 3- alebo 4-cifernych ¢isel, ktoré obsahuju len cifry 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7;
b) 5-cifernych éfsel, ktoré obsahuji len cifry 0, 2, 4, 5, 7, 9 a navyse st delitelné ¢islom 25;

c¢) 6-cifernych &isel, v ktorych cifra na prvom mieste je odlisna od vSetkych ostatnych cifier (v tejto tilohe uz
¢isla mozu obsahovat Iubovolné cifry).

Vase tvrdenia formalne zdévodnite. To by malo znamenat, Ze hladand mnoZinu é&isel zlozZite z mensich mnozin
a pomocou tvrdeni z prednasky zistite pocet jej prvkov.

Uloha 3. (BONUS, 2 body) Nech n € NT a M je n-prvkova mnozina. Majme postupnost (a1, as, . . ., ax) prvkov
mnoziny M, ktord splna nasledovné vlastnosti:

(1) a; # a;+1 pre kazdé i € {1,2,...,k — 1};

(ii) nemozno vybratf styri indexy b, ¢, d, e € {1,2,...,k} také, Ze b < ¢ < d < e, ap = aq # a. = a. (teda
nejaké dve rozne ¢isla x, y nendjdeme v konfigurdcii z, y, x, y, nie nutne pri sebe).

Dokazte, ze k < 2n — 1.



