Ulohy na precvicéenie z predikatovej logiky

Pre rieSenie dokaz tvrdenia s ¢islom n mozete predpokladat platnost tvrdeni s mensim
¢islom. Nezabudnite, Ze veta o dedukcii, sa musi pouzivat opatrnejsie ako vo vyrokovej
logike. Tiez mdzete pouzivat dokazané tvrdenia z vyrokovej logiky. Priklad ¢islo 7 je tazky,
nebojte sa ho.
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Dokazte, ze ak H A — B tak - A — (Vx)B) za predpokladu, Ze z nie je volnd v A

Dokézte, ze ak - A — B tak - (3x)A — B) za predpokladu, Ze x nie je volnd v B

= (Vo) (Vy) Az, y) — (Vy) (Vo) Az, y)

- (V2)A(z)) — ((Y9)A(y)), kde y je term substiotuovatelny'za = do A(z).
= (V) (A(z) — B(x)) — (Vo) A(z) — (Vo) B(z))

- (A — (V2)B) — (V2)(A — B(x)), kde x nie je volna v A

- (3z)(A — B) — ((V2)A — (32)B)

- (32)(A — B(z)) — (A — (32)B(x)), kde = nie je volni v A

- (32)(A(z) — B) — ((V2)A(z) — B), kde  nie je volni v B

- ((V2)A — (30)B) — (Ga)(A — B)

- ((V2)A(z) — B) — (32)(A(z) — B), kde  nie je volna v B

- (A(z) — (32)B) — (32)(A(z) — B(z)), kde z nie je volna v A
- (Vo) A(w) — (3r)A(x)

- (V2)(A — B) — ((32)A — (32)B)

!To znamena, 7e y nema v A(x) Ziaden viazany vyskyt. Inymi slovami, Ze y nie je nikde v A(x)
kvantifikované



