Vyroky

Zo strednej skoly by ste mali poznat zhruba nasledovnt definiciu vyroku.

Neformalna definicia 1 (Vyrok)

Vigrok je tvrdenie vyjadrené oznamovacou vetou (prip. viacerymi vetami), ktorému mozno priradit prav-
divostnd hodnotu

Vyskusajte si tito definiciu na nasledovnej tlohe.

— Uloha 1. Ktoré z nasledovnych tvrdeni st vyroky? Ak4 je ich pravdivostnd hodnota?

Cislo 17 je prvodislo.
5<3
Kazdé prirodzené ¢islo je parne.

Nech ABC je Iubovolny trojuholnik. Ozna¢me S stred strany BC, T stred strany C'A a U stred strany
AB. Nech P je priesecnik priamok AS a BT. Potom bod T lezi na priamke CU.

Dajte mi A z Uvodu do diskrétnych struktur!

Kolko je hodin?

Prsi.

Tento vyrok je nepravdivy.

V roku 2047 pristant Tudia na Marse.

Niekedy Iudia na Marse.

Kazdé parne ¢islo vécsie ako 2 mozno zapisat ako sucet dvoch prvocisel.

Existuje nekonecne vela palindromickych prvocisel. (To st také, ktoré sa rovnako ¢itaji odpredu aj
odzadu, napr. 101.)

Existuje mnozina M, pre ktora plati [N| < |[M| < |R].

Tren¢in a Brezno su krajské mestéd Slovenska.

— Uloha 2. V nasledovnych vyrokoch identifikujte elementérne vyroky a zapiste pomocou nich vysledné
zlozené vyroky. Uréte ich pravdivostnii hodnotu.

a)
b)
c)
d)

Ak sa ¢islo 47 kondi cifrou 5, tak je ¢islo 47 delitelné 5.
Stvorec je 4-uholnik, ale nemé vSetky strany rovnako dlhé.
Ak st ¢isla 4247 4 13 a 17 prvocislami, tak éislo 4247 4+ 13 je prvocislo.

Ak sa Nicolas Cage narodil v aprili, tak ak sa Nicolas Cage narodil v roku 1965, tak sa narodil v aprili.

Definicia 1 (Tautoldgia)

Tautoldgia je vyrok, ktory je pravdivy bez ohladu na ohodnotenie.

Tautolégie reprezentuja spravne spdsoby uvazovania, ktorymi vieme odvodzovat nové pravdivé vyroky.




Uloha 3. Rozhodnite, ¢ nasledovné zlozené vyroky st tautolégie.

a) (anb)=a
— c) ([a=b)ANb=c)]=(a=c)

)
b) a= (aVb)
)
— d)

[aN(bVc)] < [(and)V ]
e) lan(bVe)] < [(and)V(anc)

— Uloha 4. Znegujte nasledovné zlozené vyroky

a) a (b= —c)
b) (aV —b) = (—¢ & a)
c) aN[(bA—a)V (cA—b)

Uloha 5. Zjednoduste nasledovné zlozené vyroky:

a) [aV (=bVa)]A(-aVb)
b) (bAa)V (aA—b))= (cVa)
c) (bAa)V(aN=-b))= (cNa)
— Uloha 6. Vyjadrite operacie = a < pomocou operacii —, A, V.
Uloha 7. Vyjadrite operdciu V pomocou — a A.

Uloha 8. (*) Viete néjst jednu logicki spojku, pomocou ktorej mozno vyjadrit vietky logické spojky? Ak
ano, skuste vyjadrit A,V,= pomocou danej spojky.

Uloha 9. Iba pomocou vyrokovych spojok (teda nie pomocou kvatifikdtorov, mnozin a inych veci) zapiSte
vyroky, ktoré budu vyjadrovat:

a) Prave jeden z vyrokov a, b, ¢ je pravdivy.
b) Prave dva z vyrokov a, b, ¢ st pravdivé.

Uloha 10. Na ostrove 7iju poctivei a klaméri. Poctivec vzdy hovorf pravdu a klamar vzdy iba klame. Na
brehu ostrova st Anton a Beita. Pride k nim cudzinec a pyta sa Antona: ,Ste klamar alebo poctivec?*
Anton odpovie nezrozumitelne. Cudzinec sa otoéf k Beate: ,,Co hovoril?“ Beata odpoveda: ,Hovoril, ze je
klamér.“ Co stt Anton a Beata? D4 sa to ur¢it? Mohli nie¢o také povedat?

— Uloha 11. Niekto zo $tyroch kamaratov zjedol kolaé, ktory bol pre vietkych. Katka vravi: ,Anna zjedla
kolac.* Zuzka: ,Ja som zjedla kola¢.“ Anna: ,,Peter ho zjedol.“ Peter: ,, Anna klame, ked hovori, Ze ja som
ho zjedol.“ Ak je len jeden z vyrokov pravdivy, kto je pachatel?

— Uloha 12. Na vesmirnej lodi st astronauti a podvodnici. Astronaut vzdy hovori pravdu a podvodnik vzdy
klame. Medzi Cervenym, Zelenym a Modrym sa udial nasledovny rozhovor:

Cerveny: ,Zeleny je astronaut, ale Modry je podvodnik.“
Zeleny: ,Cerveny aj Modry sti podvodnici.*

Modry: ,,Cerveny aj Zeleny sti podvodnici.*

Urcte, kto st astronauti a kto podvodnici.



Uloha 13. Uréte, kto je kto po nasledovnom rozhovore:

Cerveny: ,, Ak Modry hovori pravdu, tak Zeleny je podvodnik.“

Zeleny: Ak Cerveny hovori pravdu, tak Modry je podvodnik.*

Modry: ,,Ak je Zeleny astronaut, tak Modry je tiez astronaut.“

Uloha 14. Uréte, kto je kto po nasledovnom rozhovore:

Cerveny: 71ty je podvodnik, no Zeleny je astronaut.“
Z1ty: ,Zeleny je podvodnik, no Modry je astronaut®
Zeleny: ,Modry je podvodnik, no Cerveny je astronaut®
Modry: ,Zeleny je podvnodnik, no Cerveny je astronaut.“

Uloha 15. Znegujte nasledovné zlozené vyroky:

a) (@anb)V(—cAd)
b) (a=b) = (c=d)
c) a = (c=d))
d) ((a=b)=c)=d
e) [(ra=0b) V| A[(dA—a)= (eV—d)

Uloha 16. Pre nasledovné dvojice vyrokov zistite, ¢i z nich mozno vytvorit pravdivd implikdciu:

a) Prirodzené ¢islo kondi cifrou 5. Prirodzené ¢islo je delitelné 5.

b) Mam 18 rokov. Legélne pijem alkohol.

c¢) Legalne auto. Mam vodi¢sky preukaz.



