CvicCenia pre pokrocilych 2

Vyroky

Uloha 1. Iba pomocou vjrokovych spojok (teda nie pomocou kvantifikitorov, mnozin a inych veci) zapiste
vyroky, ktoré budu vyjadrovat:

a) Préve jeden z vyrokov a, b, ¢ je pravdivy.
b) Prave dva z vyrokov a, b, ¢ st pravdivé.

Uloha 2. Rozhodnite o pravdivosti nasledovnych tvrden:

a) Vie RVyeR: x4y =0,
b) IreRVyeR:z+y=0,
c) Ve RIyeR: z+y =0,
d) IxreRIyeR:z+y=0,

Uloha 3. Rozhodnite o pravdivosti nasledovnych tvrden:

a) Ve e RVy e R: xy =0,
b) IreRVyeR: zy =0,
c) Ve e R Jy e R: 2y =0,
d) IzeR IyeR: zy=0.

Uloha 4. Rozhodnite, ktoré vyroky st pravdivé.

a) reRiz-1=2 e) IreRIyeRiz-y=1
b) VieR:z-1=2x f) IreRVyeR:z-y=1
c) reR:z-xz=1 g) VeeRIyeR:z-y=1
d) VxeR:z-z=1 h) VieRVyeR:z-y=1

Uloha 5. Méame vyrokovi formu p(z) definovani na univerze Z. Ako zapiSeme vyroky ,p(z) plati pre vietky
prirodzené éisla x.“ a ,existuje prirodzené ¢islo z, pre ktoré plati p(x)“? Kvantifikdtory mozno pouzivat len
vo forme dz: a Vx: bez uvedenia mnozin.

Uloha 6. Zostavte vyrokové formy, ktoré budd hovorit nasledovné:

a) e(a): a je parne cislo.
b) o(a): a je nepérne ¢islo.

c) d| a: ¢islo a je delitelné ¢islom d.

e) Cislo d je najviacsim spolo¢nym delitelom &isel a, b.

)
)
)
d) amodd = z: a déva zvysok z po deleni ¢islom d.
)
f) a je najmensie ¢islo mnoziny M, pre ktoré plati v(a) (M je podmnozina celych ¢isel)
)

g) p(z): x je prvocislo



Pozndmka. Premenné pouzité v tychto vyrokovych formach mozu byt vacsinou brané len z niektorych mnozin
(napr. celé ¢isla). Tieto zamléané podmienky si dopliite podla toho, ako si zndme.

Uloha 7. Zapiste nasledovné vyroky (mozete pouzivat vyrokové formy z predchédzajicej tilohy):

a) Ziadne prvocislo nie je parne.
b) Sucet dvoch parnych c¢isel je parny.
d

Existuje prave jedno parne ¢islo.

e) Ak je nejaké celé ¢islo vacsie ako 5, tak aj Cislo o 1 vécsie je vicsie ako 5.

)
)
¢) Medzi lubovolnymi dvomi raciondlnymi ¢islami je nejaké iracionélne.
)
)
f) Prvocisel je nekoneéne vela.

g) Pre kazdé celé ¢isla a, d (d # 0) vieme jednoznacne urcit zvysSok ¢isla a po deleni ¢islom d.

Uloha 8. Zistite, ¢i nasledovné vyroky st tautolégie:

Dokazy

Pokial stihneme, tak si spravime tivod do dékazov.

Uloha 9. Dokézte, 7e pre lubovolné nezaporné redlne &sla x, y plati

w—;y > /Y.

Uloha 10. Dokézte, 7ze pre lubovolné redlne &sla a, b, ¢ plati aspor jedna z nerovnosti

a?>be, b2 >ab, > ac



