Cvicenia pre pokrocilych 3

Dokazy

Uloha 1. Dokézte, 7e pre lubovolné nezaporné redlne &sla x, y plati

r+y

5 > \/Ty.

Uloha 2. Dokézte, ze pre lubovolné redlne &sla a, b, ¢ plati aspor jedna z nerovnosti
a’ > be, b2 > ab, 2 > ac.
Uloha 3. Dokéite, ze ak x, y si celé &sla pre ktoré plati 31 | 6z 4 11y, potom aj 31 | z + 7y.

Uloha 4. V rade mame n ziaroviek. Na zadiatku prvej mintty st vietky zhasnuté. Po kazdej mintte bud
zapneme prave jednu vypnutu ziarovku, alebo vypneme prave jednu zapnuti ziarovku. Uvedomte si, ze
vSetkych moznosti, ako mézu ziarovky svietit, je 2.

Dokazte, ze vieme tieto tahy volit tak, aby sme pocas 2" minut dostali kazd z tychto moznosti rozsvietenia
ziaroviek prave raz.

Uloha 5. Mame $tvoréekovi siet rozmerov 2 x 2" §tvoréekov, na ktorej je jedno zo $tyroch prostrednych
policok ¢ierne, zvysné si biele. Dokézte, ze pre kazdé prirodzené ¢islo n vieme Stvorcekovu siet vydlazdit
dlazdicami v tvare triomina L (ako na obrazku) tak, ze sa dlazdice nebudu prekryvat a kazdé biele policko
bude zakryté dlazdicou. Dlazdice vieme aj otacat.

Uloha 6. Dokéite, 7e pre kazdé prirodzené &islo n je ¢slo 2 najviadsim spoloénym delitelom &isel 2n + 6,
4n + 10.

Uloha 7. V rade je umiestnenych n minci, z ktorych je kazdd otocena bud licom nadol, alebo licom nahor.
V i-tom fahu vieme zvolif tsek ¢ za sebou idtcich minci a vSetky z nich otocit. Rozhodnite, ¢i pre kazdé n
je mozné po nejakom konec¢nom pocte tahov docielit, Ze vSetky mince st oto¢ené rovnako.



